PROBLEMAS DE PRACTICA

(Semana 7)

1. Sean a y b numeros enteros positivos. Demuestre que si med(a,b) =1,

entonces el maximo comun divisor de a? —ab+b?y a+bes 10 3.
2. Si 56a = 65b, demuestre que a + b es un niimero compuesto.

3. ;Cudl es el menor entero n para el cual
22-1)B*-N@EA* =1 (n*—1)

es un cuadrado perfecto?

4. El producto de las edades de los hijos de Arturo es 1664. La edad del mas
grande es el doble de la edad del més pequefio. ; Cuantos hijos tiene Arturo en
total?

a) ;Cudntos nimeros enteros positivos dividen a 20! ?

b) (Cuéantos de los divisores positivos de 20! son multiplos de 37

¢) ¢(Para qué niimero entero n se cumple que n! =2'%.3¢.53.72.11.13?

d) (En cuédntos ceros termina 666! ? Ejemplos: 5! termina en un cero pues
5! =120, 10! = termina en dos ceros pues 10! = 3628 800.

6. Determine todos los niimeros primos p tales que 9p+1 es un cubo perfecto.

7. Halle todos los niimeros primos p tales que p? + 11 tiene exactamente 6

divisores positivos distintos.
8.
a) Sean > 1y suponga que la descomposicién candnica de n es pJ' ---pp*.

Demuestre que n es un cuadrado perfecto si y sélo si 2 divide a cada uno

de los «;.

b) Sean un niimero entero positivo. Demuestre que n es un cuadrado perfecto

siy s6lo si d(n) es un niimero impar.



9.Sean 1 =dj < dy < d3 <...< dx =n los divisores del niimero entero

positivo n. Encuentre todos los nimeros n tales que n = d% + dg.

10. Encuentre todas las ternas (x,y,n) de nimeros enteros positivos tales

que med(x,n+1) =1y x™*+1 =y
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